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VECTORES:

Para formar un vector necesitamos dos puntos. Dados A(x,,y;,z;) Y B(X,.y,.z,), definimos el
_)
vector v como: v= AB = (vx,vy,vz) = (x2 - X1, Y2 - Y1, Zp - zl). Donde v, es la componente

x del vector v, v, es la componente y del vector vy v, es la componente z del vector v.

El modulo de v es: *v*, y representa la longitud de la semirecta AB: *v* ™ y/v; % v, % v,

Vector unitario es aquel que tiene por modulo 1. Para convertir un vector en unitario, se divide
cada componente del vector, por su modulo.

Operaciones con vectores:

La suma o resta de dos vectores uy v es: urv=(u v, u v, u, £Vv,).

El producto de un vector v por un escalar a: a-v=(av,av,av,).

Producto escalar de dos vectores u y v: U-V=Uu Vv, +u v, +Uu, v, =*u**v* cosa.

Donde a es el dngulo que forman los
vectoresuyv.
uv

Proyeccion del vector u sobre el vector v: ProY g sobrey = | U] cos o =—| v

Producto vectorial de dos vectores u y v: es otro vector de modulo *u v v* y cuya
direccion es perpendicular al plano
formado por los vectores uy v:

i J k
Uav=|u, u, U
Ve vy oV,
i av UyVy +UyVy + ULV,
El éngulo a formado por dos vectoresuy v es: coso = ——— = AR
[al]v] [ul]v]
Dos vectores uy v son:
Uy uY u,
paralelos a=0° —=——=—"
Ve  Vy oV,

perpendiculares a=90° wu-v=ucv,+u v, +u, v,=0
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RECTA:

Una recta esta formada por: un punto perteneciente alarectaP, (x,y,.z,) y un vector paralelo
o contenido en ella, v (v,, vy,vz). Las formas en que podemos expresar una recta son:

Ec. vectorial: (X.y.2) = (X,.Y0.2,) + A (Vi V,.V,)

Ec. parametrica: x=x,+ Av,

Y=Y+ AV
z2=2z,+ Ay,

Ec. continua: Vy v v,

Dos rectas r,y r, son paralelas cuando: el vector de la rectar, es paralelo al vector de larecta
r,. Dos rectas r; y r, son perpendiculares cuando: el vector de la recta r, es perpendicular al
vector de la rectar,.

El dngulo que forman las rectas r; y r, es igual: al dngulo que forman el vector de la rectar, con
el vector de la rectar,.

PLANO:

Un plano m esta formado por: un punto perteneciente al plano, P, (x,)y,.z,) y dos vectores
paralelos o contenidos en el plano: v (v,, v,,v,) y u (u,, u,u,). Las formas en que podemos
expresar un plano son:

Ec. vectorial: (X¥.2) = (X0¥0.Z0) + A (Vi v, ¥,) + (U, uu,)

Ec. parametrica: x=x,+ Av, + pu,
Y=Y, * /\vy+/./uy
z=2z,+ Av,+ U,

x-xO Y_YO Z-ZO
Ec. general: v, vy v, |=0_ Ax+By+Cz+D=0

U, u, u,

Donde a (A,B,C) se le llama vector director del plano 1y es perpendicular a el.

Dos planos m, y m, son paralelos cuando: el vector del plano T, es paralelo al vector del plano
T,. Dos planos m; y m, son perpendiculares cuando: el vector del plano m, es perpendicular al
vector del plano m,.
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El dangulo que forman los planos m, y m, es igual: al dngulo que forman el vector del plano m, con
el vector del plano m,

INCIDENCIA:
2rectasr,yr,
coincidentes | vector v, ., es paralelo al vector v, ».
determinante formado por el vectoryv,,,,, vectorv,...., y el vector
formado por los puntos Pr;y Pr, es igual a O.
paralelas vector v,,.,; es paralelo al vector v, ».
determinante formado por el vectorv,,.,,, vectorv,...., Yy el vector
formado por los puntos Pr; y Pr, es distinto de O.
se cortan vector v,,.,; ho es paralelo al vector v,,,, ».
determinante formado por el vectorv,,,, ;, vectorv,..., Y el vector
formado por los puntos Pr; y Pr, es igual a O.
se cruzan vector v, ; no es paralelo al vector v, ».
determinante formado por el vectorv,,,, ;, vectorv,,.., Yy el vector
formado por los puntos Pr; y Pr, es distinto de O.
2 planos m, y m,
coincidentes| A; B; C; Dy
A, By C; Dy
paralelos A, By . D,
A, By C; Dy
se cortan el resto de los casos.
plano my rectar
recta contenida en el P..cto O plano m.
plano Veecta Paralelo al plano  _ v, perpendicular al v,
recta paralela al plano P..cto N0 O plano m.
Veecta Paralelo al plano m _ v,.,, perpendicular al v,
recta secante al plano Vrecta N0 paralelo al plano 7 _ v, no perpendicular al v,
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2 puntos P, (x.y1.z,) y P,
(X2.Y2.2,)

d g & X2 % (v, & y,)2 % (2, & 2,

punto P, (x,y,.z,) Y plano m

AXxy+Byy+Czy+D

VA? +B? 4+ C?

d:

2 planos paralelos m, y m,

se coge un punto P, 0 al mr; y se hace la distancia entre P, y m,

punto P, (x,y,.z,) Yy rectar

%
v recta N PO P recta

d=

| Vrec‘ra |

2 rectas paralelasr;y r,

se coge un punto P, 0 ar, y se hace la distancia entre P,y r,

2 rectas que se cruzan

g | det formado por v ecia1. Vrectaz Y Vector formado por Poocia1 Y Precta2 |

| vr‘ec‘rol A vr‘ec‘ro 2 |

ANGULOQS:

2 rectas ryr, = | Vrectal Y Vrecta 2

2 planos m y m,

- Vplcmol Y vplano 2

plano my rectar | _ [ 90° - dngulo de V., Y Veecra

GEOMETRIA:

drea de un triangulo formado por los puntos: P,
(X1y1.21), P2 (X2.y2,22) ¥ P3 (X35.y3,25)

A- %‘ PP, APP,

drea de un paralelogramo

2 drea del triangulo

volumen de un paralelepipedo formado por los puntos: X4 Y1 Z; 1
Py (X1.y1,21). P2 (X2.¥2.25). Py (X3.Y3,23) Y Py (X4.Y4.24)

X2 Y2 Z; 1
X3 Ys Z3 1

X4 Ya Z4 1

volumen de un tetraedro formado por los puntos: P, | 1/6 del volumen del paralelepipedo
(X1Y1.21), P2 (X2.¥2,22), Ps (X3.Y3.25) Y Pa (X4.¥4,24)




